Equazioni di I grado con un’incognita
Definizione generale di equazione

Un’equazione è un’uguaglianza tra due espressioni algebriche, contenenti una o più lettere (incognite e/o costanti),  verificata per particolari valori di una o più lettere chiamate incognite.

Se la lettera o le lettere, che l’equazione contiene sono tutte incognite, l’equazione è detta a coefficienti numerici o semplicemente  numerica 
Se l’equazione contiene, oltre all’incognita (o incognite), una o più  lettere che non sono incognite ma costanti è detta equazione a coefficienti letterali o semplicemente letterale.
Le due espressioni sono dette primo e secondo membro dell’equazione.
Si dice grado di un’equazione il grado massimo dell’incognite. 
Esempio

x2+2y-3=y-x  è un’equazione di II grado contenente come incognite x e y, dove x2+2y è il primo membro y-x è il secondo 
(ma può essere anche di I grado se si specifica che l’incognita è solo y mentre x è considerata come costante!!!).
ax+b-5+2( x-y)=0  è un’equazione di I grado contenente come incognite x, y mentre le lettere a, b sono costanti; il primo membro è ax+b-5+2( x-y) il secondo membro è 0.
Di seguito esamineremo solo le equazioni di  I grado con un’incognita, cioè del tipo:
2x-5=3x+7   incognita x

3y-3= 6  incognita y

4t-3=5t+7 incognita t
Si noti che l’incognita non si indica solo con la lettera x!

La soluzione di un’equazione è il valore che sostituito all’incognita soddisfa  (rende vera) l’uguaglianza, (cioè trasforma i due membri in due numeri uguali!).
Il numero massimo di soluzioni che un’equazione  può avere è pari al grado dell’equazione, ossia

equazione di I grado ha al massimo una soluzione
equazione di II grado ha al massimo 2 soluzioni

equazione di III grado ha al massimo tre soluzioni.

Perchè al massimo?

Perché ne può avere in numero inferiore o nessuna.

Se un’equazione di  I grado ha soluzione (una) è detta determinata 

Esempio

3x-3=x+7 ha come soluzione il valore x= 5 infatti
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Se un’equazione di I grado non ha soluzioni è detta impossibile; nessun numero soddisfa l’uguaglianza.
Se un’equazione di I grado ha infinite soluzioni si dice indeterminata (in realtà l’equazione non è altro che un’identità tra espressioni algebriche…una formula)
Come si risolvono le equazioni di  I grado con una incognita?

I) Mediante l’operazione del trasporto 

ossia si portano tutti i termini contenenti l’incognita da una stessa parte* e tutti gli altri termini dall’altra cambiando il segno (il + diventa – e il – diventa +) solo ai termini che spostiamo; così facendo si hanno tutte le incognite ad un membro e tutti i numeri all’altro membro.
Se ci sono dei termini uguali (segno e numero!) da entrambe le parti, questi si possono togliere prima del trasporto.

*comunemente si portano le x a sinistra e i numeri a destra ma è lecito fare anche il contrario perché = vale sia da sinistra verso destra sia da destra verso sinistra

Esempio 

5x-4=3x-5 portiamo i termini con le x a sinistra e i numeri a destra 

quindi sposto solo 3x a sinistra che diventa -3x e sposto -4 a destra che diventa +4

l’equazione si trasforma in 

5x-3x=-5+4
II) Si sommano (algebricamente) tutti termini a destra e  si sommano tutti i termini a sinistra in modo da avere un unico termine con l’incognita da una parte e un unico numero dall’altra
2x=-1

 III) Si dividono entrambi i termini per il coefficiente dell’incognita (ossia per il numero davanti all’incognita!) in modo da avere: l’incognita =  un numero
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 semplifico il 2 al primo membro e si ha x=-1/2.
Se il coefficiente è uno? 
Significa che l’equazione è già risolta

Esempio 3x-5=2x+3 diventa 3x-2x=5+3  ossia x=8.
Se il coefficiente è -1 o un numero negativo? 
Si deve cambiare di segno sia al coefficiente dell’incognita sia al numero che è dall’altra parte

Esempio 3x+6= +5x-7 si ha che 3x-5x=7-6 ossia -2x=1 cambio segno 2x=-1 quindi x = -1/2*
Esempio 4x-7= 8x+6  4x-8x=-6-7  da cui -4x=-13 cambio segno 4x=13 quindi x=13/4*
* Si poteva ovviare al cambio di segno portando le x a destra e  i numeri a sinistra!

Se ci sono delle frazioni?

Prima di iniziare l’operazione del trasporto si calcola il m.c.m. tra i denominatori e si riconducono

tutti i termini  ad uno stesso denominatore (che poi si toglie)
Esempio
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m.c.m.(2;3)=6


[image: image4.wmf]6

)

(

6

2

2

6

)

3

(

3

5

2

)

2

(

6

x

x

x

-

×

=

-

×

+

 tolgo il 6 al denominatore (moltiplicando anche a mente tutto per 6)
e si eseguono i normali passaggi
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Se ci sono delle parentesi o altre operazioni polinomiali?
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Si eseguono tutte le operazioni con l’ordine di priorità delle parentesi (prima tonda, poi quadra e  infine graffa)  e se ci sono dei prodotti notevoli si calcolano in genere prima di eseguire le operazioni. Attenzione che in un’equazione di I grado i termini con l’incognita di grado superiore si devono togliere!!!!

Esempio
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Si noti che i termini di II grado si elidono!

Come si riconoscono le equazioni di  I grado impossibili?
Le equazioni sono impossibili se alla fine di tutti i passaggi, accade che tutte le incognite si tolgono e rimangono solo i numeri. (Praticamente si ha 0= numero)

Esempio 

2x-5=4+2x  da cui 2x-2x=4+5
quindi 0=9  che è chiaramente una cosa assurda! 
Come si riconoscono le equazioni di I grado indeterminate? 
Le equazioni sono indeterminate se alla fine di tutti i passaggi accade che sia le incognite sia i numeri (ossia si ha che 0=0) si tolgono oppure si hanno due membri uguali.
Esempio

2(x-3)-5-x=x-11 operando al I membro si ha che 2x-6-5-x=x-11 quindi x-11=x-11 cioè si hanno due membri uguali 

trasportando le x da un parte e i numeri dall’altra si ha che x-x=11-11 quindi 0.
Riassunto
Equazione ridotta in forma normale: ax+b=0 ax=-b
x=-b/a.

se a≠0 e b ≠0  equazione determinata

se a=0 e b≠0
equazione impossibile (perché la divisione per zero non si può fare!!).

se a=0 e b=0
equazione indeterminata (perché 0: 0 ammette infiniti quozienti!!).

E se a≠0 e b=0?  

L’equazione ha come soluzione x=0   ( infatti, x=0/a  quindi x=0 perché 0 si può dividere per tutti i numeri e il risultato è 0).
PAGE  
4
Appunti di Matematica: Equazioni di  I grado   Pr.ssa Rita Laudazi


_1264424075.unknown

_1264424355.unknown

_1264518662.unknown

_1264426441.unknown

_1264424213.unknown

_1264424339.unknown

_1264423779.unknown

